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En matematicas un
limite describe el
valor al que se acerca
una funcion a medida
que la variable
independiente (x) se
aproxima a un punto
determinado sin
necesidad de llegar a
tocar ese punto. Es
pasicamente el
estudio de |a
tendencia de una
funcion, se expresa
asi:
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_EL LIMITE
- DEFDEX
CUANDO X

TIENDE A
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Estas reglas
permiten resolver
limites complejos de

forma sencilla:

J

1° Suma y Resia:

Fl limite de una suma es la suma de timi flm) =0l =

los limites.
lim f(z) + lim g(z)

g\ lim(f(z) - g(x)) = gakieobi ol

Fl limite de un producto es igual al

lim F (I}U ) limite de otrro producto.

V4

g 3° Cocienie:
Fl limite de una division es Ia
division de los limites. i @) _ lim F(z)

siempre y cuando el

denominador no sea 0 ”’ .,\
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1° Constante: g
El limite de un namero
fijo es ese mismo IimK = K
numero.
1
lim[K - F(z)] = 6° Multiplieacion por
constanie:
K lim F( :B) Puede saecar los numeros

que multiplican a la
funcion fuera del limite.

6° Potencia y Raiz: Fl N
limite de una potencia es hm[F (m)] =
la potencia del limite.

[lim F(z)|"

EJEMPLO |

lim(32% + 52 — 4)
=2

Pasos a Resolver

IS

lim $u? + 5 — 4 » Sustitueion directa.
T-3d

= 8i hay indeterminacion, simpliliear.
lim 3a® 4 lim5r — lim4
-2 T2

-

« Lsar laciorizaeion o racionalizacion.

+ Sustiluir olra vez. ,'1 Y ,! l

i e

;u%a{z)* +lim 5(2) - 4

W ) soLIVEWORKSHEETS



'0 2 = |
| [(i(;{(’)? .-';'

AGToea

\;i i 5 Fl limite de una funcion estudia el
" \ valor al que se acerea la funcion, sin
necesidad de llegar a tocar ese
punto.
. | Verdadero 11 Falso |
‘\ N
|
S  Sial reemplazar directamente el
o valor de x el resultado es 0/0,
~ ' significa que el ¢jercicio ya se
;/:f'_/--- termino y no se puede hacer nada
mas.
. | Verdadero || Falso |
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limites laterales son una herramien
fundamental en el eidleulo para entender
el eomportamiento de una funeién f(x).
euando la variable x se aproxima a un
valor especiflico "a"desde una direecion
leterminada. ya sea por la izquierda o
derecha.

VvV

- Delinicion y
Notaeion

Para que un limite exista en un
punto debemos analizar qué sucede
cuando nos acercamos por los 2
lados.

Limite por la izquierda: Se
denota eon un signo menos como
un superindice (lim x a F(Xx).
Representa el valor al que se
acerea la funeion enando

tomamos valores de x
geramente menores que a
(alfa).

w9

Limite por la derecha: Se denota
con un signo mas () eomo
superindice representa el valor
al que se acerea la funeion
cuando tomamos valores de x
ligeramente mayores qua,g._ & .
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- Suelen utilizarse o BT
~ principalmente en 3 =
- eseenartios
Funecion a trozos (por partes)
Funciones con valor absoluto
Asintotas verticales
20 +1 siz<?2
j i flz) = .
5 siz>2
j! ; o
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\;i il Para que un limite exista en un
" \ punto, el limite por la izquierda y el
limite por la derecha deben dar
valores dilerentes.
. | Verdadero || Falso |
‘\ N
|
|- ' Las funciones a trozos (o por partes)
o son uno de los escenarios
~ - principales donde se suelen utilizar
;/:f'_/--- los limites laterales.

. | Verdadero 11 Falso |
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/7 U 1 Limite con

Nalor absoluto

.__-...... o

Fl valor absoluto
representa la distaneia de
un numero al eero. Su
coneeplo elave es definirlo
'-;f'._‘ - eomo una funeion a trozos:

|| =asine >0

lz| = —zsiz <0

o IO, o -

Cuando un limite produce una
indeterminacion del tipo [ 5], es
obligatorio analizar los limites laterales:
por laizquierda (x — a ) y por la
derecha (z — a™). Ellimite general
existe si y solo si ambos limites laterales

son iguales. ' !
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Debido a que la definicion
cambia de signo. se deben
calcular los limites por la
izquierda (x -~ a ) y por la
derecha (x ' a).

Existencia

'i-ﬁ‘aic‘rul-f'b‘wu"
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limites

Fl limite general existe si y
solo si los limites laterales son
iguales.
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Para que un limite general
exista. ambos limites laterales
deben aproximarse al mismo

valor
| Verdadero 11 Falso |
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} 1 « Si los limites laterales de

r una funcion dan l y 1. el
limite general es 0

« | Verdadero 1l Falso |

« Fl valor absoluto x o

se eseribe como (x - B)
cuando X ¢ O.

« | Verdadero Il Falso |




Gralfico y limites de
logaritimos

-

W
o
I"'ie_—; Es fundamental saber edmo se comporta la funeion
logariomo nawral (In(x) de x en sus exuremos. el
logariimo solo exisie para niumeros magores gue 0.
Cuando x B
lim Intx)- £
~ B
Creee lentamente pere va al infinito
Cuando x 0 por la derecha:
lim Intx)>- B
X 0.
Se pega al gje "y’ y hacia abajo.
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Caleulamos la
indeterminacion.

Aplicamos cualquiera de
sus propiedades en una
funcion continua.

Limites
Notables

Tl i LT

Identificamos el valor del
limite y resolvemos.

°

]
Cuando te encuentres con
indeterminaciones 00 el siguiente paso
sera aplicar eualquiera de sus
propiedades.
Lim In(l - x)-1
x0. 1




Inducciona

la derivada

3 STES L Sl fe oy 4
. (Qué es una derivada?
> Es una herramienta matematica
que mide la veloeidad de eambio
instantanea. Te dice qué tan rapido
erece o deerece una funeion en un

momento exaeto (ecomo el
velocimetro de un aulo en un

segundo preeiso). J
. ~ Naee al intentar encontrar la pendiente
 de la reecia tangente (una linea gue toea a A
una eurva en un solo punto P
F\ *Tomas dos puntos (P y () y trazas una
recla secanlte.
*Acereas el punto () hacia el punto P
haeiendo que la distancia enire ellos (h)

sen easi eero,
Cuando () se une con P, la linea se
vuelve mngente. La pendiente de esa
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i ! ¢Con que ohjeto eotidiano se ecompara el eoneepto
. . de derivada para explicar la velocidad de eambio
J en un momento exaeto?
V4 N « |1 Con el volante de un auto.
. [ 1Con el velocimetro de un auto en un
segundo preeiso.
\ P . 11 Con el tanque de gasolina de un auto.
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/ \ Line eada aceion o g
eoneepto con su resultado
f Vs mrmpondinme. 3 N
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" .« Trazar una linea que une « La distancia (h) se
) 7] los puntos P y ) vuelve casi eero.
7+ Acerear el punto ) hacia » Se obtiene una recta
/ N\
" \ | el punto P seeante.
~«  Unir por completo el « Se encuentra la
‘ | punto () con el P derivada.
\ _« Caleular la pendiente de la « La linea se vuelve
'l\..,.;’f" linea tangente langente.
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