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Fecha: JUNIO 07

LIMITES COU
VALOR
ABSOLUTO

Sensopercepcion
o* — 4|
lim

® -2 9+2

Los limites con valor absoluto evaliian a qué valor se aproxima una

funcién cuando x tiende a un punto, considerando la magnitud sin
importar el signo (distancia al cero). Su concepto clave es definir el valor
absoluto como una funcién por trazos, escribiendo:

| x-a | como (si x=a)
o}

-(x-a) (si x<a)

Definicién de valor absoluto

Representa la distancia a O:
| x | =xsix=0
| x | =-x six<0
Indeterminaciéon
A menudo, estos limites producen formas indeterminadas, por ejemplo,
0/0. por lo que se requiere analizar los limites laterales.
Limites laterales
Debido a que la definicion cambia de signo, se deben calcular los limites
por la izquierda (x—>a) y por la derecha (x—>a+).

Existencia de limites
El limite general existe si y solo si los limites laterales son iguales.
Ejemplo:

xr—2, sixz=2
|z —2| = :
—(zx-2), sizr<2

1. Limite por la derecha 2. Limite por la izquierda
(e = 27%) (x = 27)
Si z>2 entonces |z —2|=z-2 Si z < 2, entonces |r— 2| = —(x - 2)
|z —2| z—2 |z —2| —(x—-2)
lim = lim = lim 1=|1 lim = lim = lim =1 =|~1
2 ozt x— 2+ D x=2- T—2 a1 x-2 r—»l'l' -
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LIMITES CO
RAICES

V14 2¢-3
1m
4 \F—2—-\2

Para resolver limites que involucran raices, especialmente cuando
resultan en una indeterminacién 0/0, el método mas efectivo es la
racionalizacion.

Concepto clave el conjugado

La idea es eliminar la raiz del numerador o denominador usando la
diferencia de cuadrados:(a-b)a+b)=a2-b2.

Si tienes:x-a su conjugado sera:x+a

Pasos para resolver el limite

« Evaluar y sustituir para encontrar la indeterminacion.
Multiplicar por el conjugado.

Simplificar aplicando la diferencia de cuadrados.
Cancelar términos.

Sustituir de nuevo y encontrar el valor final.

Ejemplo:
o Vr+1-2 P
alcm% - r—3 lim Y-~ Ll lim e
— Tr — _—=
: T—3 r—3 =3 (r—3) (Ve +1+2
lhn\/;r+l—2_\f'4—2_[] ( 1)( )
248 x=83 0 0 = lim ——
% =3 \r+ 142
o T+1—-2 o yE+1-2 JEe+l42 412 . i |
lim ———— = lim — - ime— —lim-—
g3 z—3 =3 x—3 Ve+l+2 2,3 5_3 =3 \Jr+1+2
g (x+1)—4
= lim 1 1
73 (2 — 3) (Vz + 1+ 2) - = _
vi+2 4
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LIMITES CO
LOGARITMOS

Sensopercepcién
m lnﬂ =1
J—e

Los limites con logaritmos son un clasico; su secreto esta en dominar sus

propiedades y conocer los limites notables.
Propiedades de los logaritmos
Antes de calcular cualquier limite, a menudo tendras que acomodar la expresion

utilizando estas propiedades:
-Logaritmo de un producto:

log b (x.y)=log b (x)+log b(y)
-Logaritmo de un cociente:
logb(x/y)=log(x)-log b(y)
-Logaritmo de una potencia
log b(xn)=nlog b(x)
Grafico y limite de logaritmos
Es fundamental saber como se comporta la funcién logaritmo natural (In(x)en sus
extremos. El logaritmo solo existe para nimeros mayores que O.
Cuando x tiende a infinito limx—>coln(x)=c0
Nota: Crece lentamente, pero va al infinito.
Cuando x tiende a O por la derecha limx—0+In(x)=-o°
Nota: Se aproxima al eje Y y desciende hacia abajo.
Limites notables con logaritmos
Cuando te encuentras con indeterminaciones de tipo 0/0, el siguiente paso sera
aplicar cualquiera de sus propiedades.
Pasos
+ Calculamos la indeterminacion.
« Aplicamos cualquiera de sus propiedades en una funcion continua.
+ Identificamos el valor del limite y resolvemos.

gy AL HE)
a=0F i
= lim R+7)
=0t T
4 In(1 + z))
= 15n1+ a‘—
x—+0 = [53]
.
e . 14z
N zl—!g}l"' 1
= lim
z=0t 1+ 2
i 1
T
=1 ssLIVEWORKSHEETS
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INDUCCION
LA DERIVADA

Sensopercepcién

. forn) — f@)
L

La derivada es una herramienta del célculo que permite medir cémo cambia una
funcién respecto de una variable. Indica la rapidez con la que varia una magnitud

en un instante determinado.
Concepto de pendiente

La derivada surge del estudio de la pendiente de una recta tangente a una curva.
« Pendiente positiva: la funcién crece.
« Pendiente negativa: la funcién decrece.
« Pendiente cero: la funcion tiene un punto maximo, minimo o una parte
horizontal.

Razén de cambio
La derivada representa la razén de cambio instantanea de una funcién.

Ejemplos:
« Velocidad: cambio de posicién respecto del tiempo.
« Aceleracién: cambio de velocidad respecto del tiempo.
« Crecimiento de una poblacion.

Aplicaciones de la derivada-

« Calcular velocidades y aceleraciones.

« Determinar maximos y minimos.

« Analizar el crecimiento y decrecimiento de funciones.
» Resolver problemas de optimizacion.

Estudiar fenémenos fisicos, econémicos y biolégicos.

Pasos:
« - Aplicar la definicién de derivada.

« Sustituir x+h en la funcién.
Simplificar la expresion obtenida.
« Cancelar términos comunes.

Evaluar el limite cuando h—0.
Obtener la derivada.

Jn o g
;—'[.I!"}zn! Yne N ‘ il (”f+ l]"l"')
ax™

Ejemplo:

= (k + I};%{.r"’]

Y =1 =11 = ;
.::‘“‘l‘:"l - -—{k+l](';f,.,{rk])
e i i
L@ = (k41 | =
2 (x5t = o ( = (,rk'l-t)) ‘ dz" e i ‘
dz \ dz*
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PREGUNTAS

Limites con valor absoluto
1-- ;Qué se debe calcular en una funcién con valor absoluto?

a) Los limites laterales.

b) La derivada.

c) El logaritmo

2-;Cuando existe un limite con valor absoluto?
a) Cuando los limites laterales son diferentes.
b) Cuando los limites laterales son iguales.

Limites con raices

1. (Para qué sirve la racionalizacion en los limites con raices?

a) Para eliminar raices y simplificar la expresion.

b) Para calcular areas.

c) Para obtener derivadas.

2. jQué es el conjugado de una expresion con raiz?

a) Una expresién idéntica.

b) Una expresion que cambia el signo entre los términos.

Limites con logaritmos

1. {Cual es una propiedad del logaritmo de un producto?
a) Se suman los logaritmos.

b) Se multiplican los logaritmos.

c) Se dividen los logaritmos.

2. ;Qué sucede con los logaritmos en una multiplicacion?
a) Se suman.

b) Se restan.

c) Se multiplican.

Induccién a la derivada
1. ;Qué mide la derivada de una funcién?

a) Su razon de cambio.

b) Su area.

¢) Su perimetro.

2. jQué representa la derivada en una grafica?
a) La pendiente de la recta tangente.

b) El eje horizontal.

c) El origen.
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