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Permasalahan 1

1.1)  JIka f(x) = 2 maka nilai pendekatan f (x) pada saat x mendekati 1 dapat ditunjukkan pada
tabel berikut.

Tabel 1 Nilai pendekatan f(x) = 2, pada saat x mendekati |

x| 0/]02)105(09/0999| .. 1] ..[1001]|10L )11 15|18 2
Y

Apa kamu peroleh dari Tabel 17
Kita dapat mengamati pergerakan nilai-nilai x dan f(x) pada Tabel 1 tersebut, jika x mendekati
1 dari kiri dan kanan maka nilai y akan mendekati 2 dari kiri dan kanan. Hal ini dapat kita tuliskan

secara matematika sebagai berikut:
Jadi, dapat dituliskan lin}2 =
X—
1.2)  Setelah mengamati 1.1 f(x) = 4 maka nilai pendekatan f(x) pada saat x mendekati 1

yaitu lim 4=.......... = lim 4
x—1"

Secara intuitif, untuk sebarang nilai x dekat dengan bilangan, f(x) mendekati nilai konstannya.
Jadi, berdasarkan 1.1 dan 1.2 diperoleh sifat berikut:
Sifat 1

lim ... = ... dengan k dan ¢ adalah bilangan real yang mempunyai limit

pada saat x mendekati c.

uaLIVEWORKSHEETS



o

X

o
"X oo
0

Permasalahan 2

2.1) Jika f(x) = x maka nilai pendekatan f(x) pada saat x mendekati 1 dapat ditunjukkan pada
tabel berikut.

Tabel 2 Nilai pendekatan f(x) = x pada saat x mendekati 1.

x| 0/]02)105(09/0999| .. 1] ..[1001]|10L )11 15|18 2
Y

Apa yang kamu peroleh dari Tabel 27

Kita dapat mengamati pergerakan nilai-nilai x dan f(x) pada tabel tersebut. Perhatikanlah, jika x
mendekati 1 dari kiri dan kanan maka nilai ¥ akan mendekati 1 dari kiri dan kanan. Hal ini dapat
ditulis secara matematika sebagai berikut:

Hmk = e = lim x
x=1" x—1t

Jadi, dapat dituliskan lin}x = IPTTT
X—

2.2)  Setelah mengamati 2.1 maka, f (x) = x maka nilai pendekatan f(x) pada saat x mendekati

2 yaitu lim x = .......... = lim x
x—2- x—27%

Jadi, dapat dituliskan ]irr%x = e,
x>

Secara induktif, untuk setiap nilai x mendekati bilangan ¢, maka nilai f(x) mendekati f(c)=c.
Jadi, berdasarkan 2.1 dan 2.2 diperoleh sifat berikut:
Sifat 2

lim ... = ++* dengan c adalah bilangan real yang mempunyai limit pada saat x

mendekati c.
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3.1)

Tabel 3 Nilai pendekatan f(x) = 2x? pada saat x mendekati |

o

Permasalahan 3

Jika f(x) = 2x? maka nilai pendekatan f (x) pada saat x mendekati 1 dapat ditunjukkan

pada tabel berikut.

X

0

02105109099 ... 1

1,001

1.01

1.1 [ 15| 1,8 | 2

y

Apa yang kamu peroleh dari Tabel 37
Berdasarkan Tabel 3
Lihat kembali Sifat 1 dan Sifat 2

lim2=2
x—1
limx=1
—1

Maka dari kedua hal tersebut Ein} 2x% =lim ... X ...
xX—

3:2)

Sifat 3

x—1

Pada 3.1 dapat juga diperoleh dengan cara lain im} BXE= o Lm% o
Jadi, berdasarkan 3.1 dan 3.2 diperoleh sifat berikut:
lim [kf(x)] = e [lim ], dengan f adalah fungsi yang mempunyai limit
e T X3

pada x mendekati ¢, dengan k dan ¢ adalah bilangan real.
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Permasalahan 4

4.1)  Pada sifat ini kita akan membahas limit jika terdapat penjumlahan, pengurangan dan

perkalian dua fungsi. Jika f(x) = x? dan g(x) = 2x maka untuk menentukan nilai

pendekatan (f(x) + g(x)), (f(x) — g(x)) dan (f(x) X g(x)) pada saat x mendekati 1
menggunakan konsep limit dapat ditunjukkan pada tabel berikut.

Tabel 4 Nilai pendekatan f(x) = x? + 2x pada saat x mendekati |

x 0,2 0.9 0,999 e 1,01 ksl

1,8

f(x) = x*

g(x) =2x

f(x)+g(x) = x>+ 2x

f(x) —g(x) = x*—2x

af (x) x g(x) = (x*)(2x)

Apa yang kamu peroleh dari Tabel 47
Terlihat bahwa:

Eﬂ(f(x) +g(x) = Bm( ) =
lim(F() = g(x)) = hmCee =) = e

}ci_tg(f(x) xgx) = }cig}(...) L LA A

Sehingga dari fakta diatas, dapat ditulis sebagai berikut:
Penjumlahan

=lim... + lim ...

x—=1 x—=1
Pengurangan
lim(...— -} =lim(...— )
x—=+1 x—1
=lim..—lim..

x—=1 x—=1
Perkalian

}g}{ X ..)= Liﬁq(.,.) % (...)

=lim..xlim...
x—1 x=1
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Jadi, berdasarkan 4.1 diperoleh sifat berikut:
Sifat 4
lim[...+ ] = lim ... + lim ..., dengan f dan g adalah fungsi yang
K=heee Kb A
mempunyai limit pada x mendekati c, dan ¢ adalah bilangan real.
Sifat 5
lim[...—---] = lim ... — lim ..., dengan f dan g adalah fungsi yang
A=eee KD K—dees
mempunyai limit pada x mendekati c, dan ¢ adalah bilangan real.
Sifat 6

lim[...x ...] = lim ... X lim ..., dengan f dan g adalah fungsi yang
X=dees K= X=se

mempunyai limit pada x mendekati c, dan ¢ adalah bilangan real.
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Permasalahan 5

lika f(x) = 'Li: maka nilai pendekatan f (x) pada saat x mendekati | dapat ditunjukkan

pada tabel berikut.

2
Tabel 5 Nilai pendekatan f(x) = %c pada saat x mendekati 1.

X

0 102051091099 | ... 1 1.. 100110l

1.1

1,5 | 1,8 | 2

¥

Apa yang kamu peroleh dari Tabel 57

2

) . 4x
Berdasarkan tabel di atas, lim— = ..........

x—1 6x

Atau dapat dituliskan sebagai berikut:

o i
lim — = giks
x>l 6x g

Jadi, berdasarkan 5.1 diperoleh sifat berikut:
Sifat 7

e

[ -12

mempunyai limit pada x mendekati ¢, dan ¢ adalah bilangan real.

dengan ]1m g(x) # 0 dengan f dan g adalah fungsi yang
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Permasalahan 6

6.1) Jika f(x) = x?, maka nilai pendekatan f(x) pada saat x mendekati 1 dapat ditunjukkan

pada tabel berikut.

Tabel 6 Nilai pendekatan f(x) = x?, pada saat x mendekati 1

x| 0]102[05]09 | 099

1

1,001

1,01

T ETAETAE

y

Apakah yang kamu peroleh dari Tabel 67
Berdasarkan Tabel 3
Lihat kembali Sifat 2

limx=1
x—1

Maka dari hal tersebut lln} x2 = lim..x..

X1

=lim ... x lim ...

x—1 S

Atau dapat dituliskan sebagai berikut:

Jadi, berdasarkan 6.1 diperoleh sifat berikut:

Sifat 8

lim[f(x)]™ = [lim ...]", dengan f adalah fungsi yang mempunyai limit
xX=c X—>en

pada x mendekati ¢, dan ¢ adalah bilangan real serta n adalah bilangan bulat

positif.
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Permasalahan 7

7.1)  Setelah mengamati di permasalahan 6, maka untuk f(x) = v2x maka nilai pendekatan

f(x) pada saat x mendekati 1 sebagai berikut.

limv2x = limv2x
xX—1 x-1

Jadi, dari permasalahan 7 diperoleh sifat berikut:
Sifat 9

. on - ’ : . . .
Lllré X }fl_)m v, asal }cl_r;rlf(x) >0 dengan f adalah fungsi yang

mempunyai limit pada x mendekati ¢, dan c adalah bilangan real serta n adalah

bilangan bulat positif.
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