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Limite con valor absoluto
Los limites con valor absoluto evalian a que valor se a.pru-xirna la funcidn

cuando x tiende a un Puntn mnnejandu la rrmsnifud sin lmporiar el signo

(distancia al 0). Su concepto clave es definir el valor absoluto como una

funcién a trozos, escribiendo |x-a| como x-a (si x=a) o =(x-a), si (x<a).

Definicién de valor absoluto: Representa la distancia a O:

Ixl=x si x20; 4y Ixl=-x si x<0.

Indeterminacién: A menudo, estos limites producen formas

indeterminadas (Eje: 0/0) requiniendo a analizar los limites laterales.

Limites laterales: Debido a que la definicién cambia de signo, se debe
caleular los limites por la izqu.i-arda (x—=>a7) y por la derecha (x — a*).

Existencia de limites: El limite general existe si y solo si los (imites
laterales son iguales.

Ejemﬁlc:
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! PREGUNTA : ; D
: Calcula el siguiente limite: ! ¢Cudl es el valor del limite? 7
! . |x + 2] :
: ,L_',,njz ( x + 2 ) ! A)-1  B)1 C) 0 D) No existe
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Limites con raices

Para resclver limites que involucren raices especialmente
cuando resultan en la indeterminacion 0/0, el método mas I

efective es la racionalizacién

El conj u.gado

La idea es eliminar la raiz del denominador ¢ numerador
usando la diferencia de cuadrados

(a-b) (a+b) =a% - b?

Si tienes raiz de menos a VX - a el conjugndo seria

VX + a

Vi -a) ( VX + a)
CEam)® —ia®)
fres—na

Pasos para resolver:

1. Evaluar y sustituir para encontrar la indeterminacion.
2. Multiplicar por el conjugado.

3. Simplificar aplicando la diferencia de cuadrados.

4

5

. Cancelar términos.

. Sustituir de nuevo y encontrar el valor final.
EJEMPLO Lim (VE-2) (VF+2) Lim 1
Li.l"ﬂ. ..f_‘_z o = (“_4){5{'“"*2} x—» G ﬁ*z
il ok Lim _((vF)* - 2%) = =
- VF~2 X4 (x=4) (VX + 2) i
& - & - 1
Lim ( x= 4) 2 4 2
= 2-2 - .Q x—+4 (:-:-4)({:‘-:‘4»2)
0 0 = - = &
Lim 1 4
Indeterminacién 0/0 X244 x + 32
PREGUNTA

4Cudl es la razén principal para usar el conjugade al resolver limites

que resultan en indeterminacién 0/07

A) Para simplificar la ralz.

B) Para eliminar la raiz del denominader o numerador aplicande la diferencia de cuadrados.
C) Para multiplicar ambos términes per cero.

D) Para cambiar el signo de la raiz. .
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Sen50percechc§n
Log, (x - y) = Log, (x) + Log,(y)
Limites con logaritmos

Los limites con logaritmos son un cldsico
el secreto estd en dominar sus propiedades
y conocer los limites notables.

Propiedades de los logaritmos

Antes de calcular cualquier limite, a menudo
tendrds que acomodar la expresién usando
estas propiedades:

¥ Logaritmo de un producto log, (x y)= log, x + leg, y
 Logartns de un cociene log, X = log, x - log, 3

¥ Logaritmo de una potencia loabx"-n lngbx

Es fundamental saber como se comporta la funcién
logaritmo natural (ln (x) en sus extremos el
logaritmo sele existe para ndmeres mayores
que O.
# Cuando x tiende a oo

crece lentamente pero va al infinito

* Cuondo x tiende a O por lo derecha

I.irn._ In(x) = - e
Xl

Se pega al eje y y hacia abajo.

EJEMPLO
Lins ln (1+x) = 1

x=+0 x

.f,Cmil -ch las siquientes es una propiedad correcta de los logaritmos?
A) hb{x*s}.hshx*hsbﬂ B) bs.-(i)'hﬂb"lq"i
C) log, (x") = n + log, x D) log, (x-y) = log, x - log, y

ﬁ




Cuando te encuentras con indeterminaciones

lin 2 &l
X— 0 0
si.guien’l:e paso serda de o.pl.icar cuulquie.ro. de
SUS propiedades lim n (1+x) 1
X->0 X
Pasos para resolver ) 3
1 Calcular la indeterminacion. p\'ﬂ:‘)
2 Aplicumos cualquiera de sus propiedades E 3
en una funcidn continua. ,'
3 Tdentificamos el valor del limite y -’
FGSO[VEMOS. lim In (1 +$) B 0 0

z+0 +Jr+d—2 2-2 0
EIEMPLO ¢ wais JEEDes
250 z+4—-2 Vz+4+2
lim In(l+z)-vVz+4+2

z—0 (Vz+4)2 -4
lim In(l1+z) - vz+4+2
z—0 rz+4-—4
lim Anf0) - Ve +4+2
z—0 =
lim ve+4+2
z—0
vO+4+2
Va+2
2+2=4//

(__ Pregunta

£ Cdémo se denomina al procedimiento que permite simplificar una expresién compleja
para hallar el valor de uh limite notable con logaritmos?
A) Determinacion algebraica.
Aplicacion de propiedades.
C) Sustitucién de variables.
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¢, = Induccion a la derivada = ,

¢Qué es la derivada?

La derivada mide la razén de cambio instantdnea
de una funcién en un punto. Geométricamente,
uhpandhnhdshmhhngﬂunhm
en ese punto.

Si una funcidn f(x) es derivable en x = a,
entonces su derivada en o, denctada f'(a),
indica cudnto cambia f cuande x cambia una
cantidad muy pequera alrededor de a.

Definicion de la derivada
Lndttiwdud:fmunpumtonudlﬁumilﬁnih

Mm&mmh%;ﬂ(mhiﬂ):

—————————————————————————————

T nins i S T

h
Siuttli.mhul.tk dmmqufud:mnbkmn
La derivada de f(x) se dencta F(xJ-ﬁ

Reglas bdsicas de derivacion

¥ % [e] =0  (c constante) E * :_x [F(x) g(x)] = £(x) glx) + £(x) g'(x) (regla del products)
i = : - I
¥ f: [x] =1 L% :_;[F(x) A 'F{xig(x)-fix)_o,{x) (g(x) # 0)
* & [kF(x)]) =k () (k constante) ! g(x) [g(x)] (rogla ol cociorte)
d # [ :
* = [f(x) + g(x)] = £'(x) + g'(x) |
s UL+ gloll = Pl e 8161 8 o oL Frogl i PGINIHOS ot st
¥ - [fl) - gla)] = £(x) - g'Cx)
Raglnspom?umonuelumhlesl*i[m:]=m‘ *i[m“]__m:l
#* % [x"] = nx"" (neR) I
* _}; [e*] = &* i ¥ = [cosx]-—ﬂn! * — [snr.x]lmxtunu
* ﬁ [lnx] = % (x>0) E E [tan x] = sec’ x * d—x [esex] = -esexestx

d 1
¥ I [ogux]l= =
E jemplos
# filx) = 3x*-2x*+5

f'lx) = 12x* = 4x
# glx) = ¢" senx

g'(x) = " senx + ¢” cos x = €"(senx + cosx)
# hix) = ln(x*+1)

= (a>0,aw1, x>0)

y y = f(x)
(a, fla)) Pendiente = £'(a)
- (recta tm-ugmlc:]
;X

Interpretacion y significado

# f'(x) indica la pendiente de la recta tangente o la
grifica de f en el punto (x, £(x)).

¥ f(x) >0 = f estd aumentando en x.

¥ f(x) <0 = f esta disminuyends en x.

¥ f'(x) =0 = La pendiente es horizontal
(posible, méxima o punte de inflexién).

# f'ro existe = Puede haber una esquina, cispide,
discontinuidad vertical o tangene vertical.

* plx) = 221
' » (2x)(x=1) = (*+1)(1) _ x*-2x-1
i e 1 -

* q(x) = tan(2x)
q'(x) = 2 sec’(2x)
# ri(x) = x*e”
rix) = 3x'e” + x*e* = £"(3x% + x?)
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