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5 LIMITES CON ALOR
, ABSOLUTO

positivo.
Definicion de valor absoluto

\\x| =xsixz20

\\ =-XxSix<0

imites laterales
n funciones con valor absoluto se deben analizar los limites por
la izquierda y por la derecha, ya que la expresidén cambia segun elajp

signo de x.
Existencia del limite !@
limite existe solamente cuando el limite por la izquierda %el Fey;

\.e por la derecha son iguales. ‘S(/h
plo %
lim (| x-3]| / (x-3)) cuando x — 3.
Si x > 3, el resultado es 1.
Six < 3, el resultado es -1.
b h LComo los limites laterales son diferentes, el limite no existe.
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|ab| = [a][b]
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Lo |a+b| < [a] + [b]
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LIMITES CON
RAICES

Los limites con raices suelen producir indeterminaciones del tipo 0/0.
Para resolverlos se utiliza la racionalizacion mediante el conjugado.
Concepto del conjugado

La idea principal es eliminar la raiz multiplicando por el conjugado.
(a-b)a+b)=az-b?

Ejemplo de conjugado

Si tenemos VX - a, su conjugado sera vx + a.

Pasos para resolver limites con raices

1. Sustituir el valor para verificar si existe indeterminacion.

2. Multiplicar por el conjugado.

3. Aplicar diferencia de cuadrados.

4. Simplificar y cancelar términos.

5. Sustituir nuevamente para encontrar el resultado final.

Ejemplo resuelto

Lim (VX - 2)/(x - 4) cuando x — 4.

Al sustituir directamente:

(V4 -2)/(4-4)=0/0

Multiplicamos por el conjugado:

[(VX - 2)(Vx + 2)] / [(x - 4)(Vx + 2)]

Aplicamos diferencia de cuadrados:

(x-4)/[(x-4)(Vx+ 2)]

Simplificando:

1/(x+2)

Sustituyendo x = 4:

1/(2+2)="%

L (F2) (P rn)
= xfzxz+2+\/;zr2+x \/_sz -+ 3
o x*+2—-(x*+x) 1'
= lim = 1“'

x—i-|—oo-¢ 2 2 -\{ 2
il ol r—00 7x+5

= lim
xo+oy/x2 4 2 4 VxZ 4+ x
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LIMITES CON- .- .’

LOGARITMOS -. ..

Los limites con logaritmos suelen aparecer en
indeterminaciones como 0/0. Para resolverlos es
importante utilizar las propiedades de los logaritmos
y los limites notables. :

Propiedades de los logaritmos xIBE!l‘" O
» Log b (xy) = Log b(x) + Log b(y) lim log, x = 0

* Log b (x/y) = Log b(x) — Log b(y) 11_1_1; o, we]

* Log b (xAn) = n-Log b(x) i, i B
Comportamiento de In(x) i o

* In(x) solo existe para valores de x mayores que 0.

« Cuando X = o, In(x) = .

* Cuando x — 0%, In(X) = —c=,
Limite notable

lim (x—0) [In(1+x) / x] =1
Pasos para resolver limites con logaritmos

1. Calcular la indeterminada

2. Aplicar propiedades de los logaritmos para
simplificar.

3. Utilizar limites notables cuando sea posible.

4. Simplificar la expresion obtenida.

5. Sustituir nuevamente para obtener el resultado

final.

lim log(@° — 9)
e |
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INDUCCION A LA
DERIVADA

f(@)=3a"+20 -5

Concepto de Derivada
La derivada representa la razén de cambio instantanea de una funcién.
También puede interpretarse como la pendiente de la recta tangente a

una curva.
Interpretacion Geométrica /

Geomeétricamente, la derivada indica la pendiente de la recta tangente a la
grafica de una funcion en un punto determinado.
Definicion de la Derivada

fi(x) = lim(h—0) [f(x+h) - f(x)] / h 1. Hallar ", si f(z)= ‘::I—lji]
Pasos para Calcular una Derivada por Definicion soiucisn:

1. Identificar la funcién f(x). L (@) Ce—1)"—@c—1) (e +1)
2. Calcular f(x+h). fa= (z+1)*
3. Sustituir en la férmula de la derivada. Fl@)= (z+1)-2—(2z—1)-1
4, Simplificar la expresion. e+ 1)

5. Calcular el limite cuando h tiende a cero. Flz)= %
Ejemplo N

Sea la funcion f(x) = x2. @)= Gxn?

f(x+h) = (x+h)? f@)=3@+1) *

f(x+h) = x2 + 2xh + h? f'@)=3--2(z+1) *(z+1)
Al aplicar la definicion de derivada se obtiene: Pr)=-6(z+1) 2 1

f'(x) = 2x

f"(@)=-6(z+1)"*
Aplicaciones de la Derivada

* Calcular velocidades instantaneas.

« Analizar el crecimiento y decrecimiento de funciones.
« Encontrar maximos y minimos.

« Determinar la pendiente de una curva.

(x)'=1
() =(x-x)'=(x) -x+x-(x)'= 2x = 2x2!
() = x2)=(x)x2+x:(x)=1-x+x-2x =3 . x31

Y = x)=()"x3+x (3 =13+ x-3x2=4. x4

{(x") =pn.x"2
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Preguntas de los
tres primeros temas

Tema 1: Limites con valor absoluto (Verdadero o Falso)
___Elvalor absoluto siempre es positivo.

___Pararesolver limites con valor absoluto se pueden analizar los
limites por la izquierda y por la derecha.

Tema 2: Limites con logaritmos (Seleccion muiltiple)
¢Qué se estudia en este tema?

A) Derivadas

B) Logaritmos

C) Fracciones

D) Ecuaciones

¢Cual de las siguientes expresiones es un logaritmo?

A) x2

B) Vx

C) In(x)

D)x# 1

Tema 3: Limites con raices (Seleccion multiple)

¢Qué método se utiliza para resolver muchos limites con raices?
A) Factorizacion

B) Conjugado

C) Regla de tres

D) Suma de términos

¢Quée contienen los limites con raices?

A) Logaritmos

B) Fracciones

C) Raices cuadradas

D) Derivadas
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