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% KI-1 dan KI-2: Menghayati dan mengamalkan ajaran agama yang
dianutnya. Menghayati dan mengamalkan perilaku jujur, disiplin, santun,
peduli (gotong royong, Kerjasama, toleran, damai), bertanggung jawab,
responsif, dan pro-aktil dalam berinteraksi secara efektil sesuai dengan
perkembangan anak di lingkungan, keluarga, sekolah, masyarakat dan
lingkungan alam sekitar, bangsa, negara, kawasan regional, dan kawasan
internasional.

Kl 3: Memahami, menerapkan, dan menganalisis pengetahuan faktual,
konseptual, prosedural, dan metakognitil berdasarkan rasa ingin tahunya
tentang ilmu pengetahuan, teknologi, seni, budaya, dan humaniora dengan
wawasan kemanusiaan, kebangsaan, kenegaraan, dan peradaban terkait
penyebab fenomena dan Kejadian, serta menerapkan pengetahuan
prosedural pada bidang kajian yvang spesifik sesuai dengan bakat dan
minatnya untuk memecahkan masalah.

KI4: Mengolah, menalar, dan menyaji dalam ranah konkret dan ranah
abstrak terkait dengan pengembangan dari vang dipelajarinya di sekolah
secara mandiri, bertindak secara efektif dan kreatif, serta mampu
menggunakan metode sesuai kaidah keilmuan.




.ﬁlmenenmlum:nmne;ﬂ] 3331 Menemukan Iu;nse;: inlegr;I tak tentu
tak tentu dan tentu pada sebagai balikan dari turunan fungsi.
fungsi aljabar 3.33.2 Menentukan integral tak tentu dari

fungsi aljbar dengan metode substitusi.
3.33.3 Menghitung nilai integral tentu dari
fungsi aljabar.

4.33, Menyelesaikan masalah yang  4.33.1 Menyelesaikan masalah yang berkaitan
berkaitan dengan integral tak dengan integral taks tentn dari fungsi
tentu dan tentu fungsi aljabar aljabar,

4.33.2 Menyelesaikan masalah yang berkaitan
dengan integral tak tentu dari fungsi
aljabar dengan metode substitusi.

4.33.3 Menyelesaikan masalah yang berkaitan
dengan integral tentu dari fungsi aljabar.

Tujuan Pembelajaran

Setelah pembelajaran ini, diharapkan peserta didik dapat:

3.33.1 Menemukan konsep integral tak tentu sebagai balikan dari turunan fungsi.

3.33.2 Menentukan integral tak tentu dari l'ungsi aljbar dengan metode substitusi.

3333 Menghitung nilai integral tentu dari fungsi aljabar.

4.33.1 Menyelesaikan masalah vang berkaitan dengan integral tentu dari fungsi
aljabar.

4.33.2 Menyelesaikan masalah yang berkaitan dengan integral tak tentu dari fungsi
aljabar dengan metode substitusi.

4.33.3 Menyelesaikan masalah vang berkaitan dengan integral tentu dari fungsi
aljabar.




A. Integral sebagai anti turunan

Definisi:
F(x) disebut anti turunan dari f(x) pada interval 1. jika -?‘&[F(x)] = f(x). untuk
semun X dalam L
Integral tak tentu dari sebuah fungsi dinotasikan seperti berikut: | (x)dx . Dalam
notasi tersebut dapat Kita baca integral terhadap x”. Secara umum integral dari
fungsi f(x) merupakan penjumlahan F(x) dengan C atau: | (x) = (x) + €, Sebab
integral dan juga turunan saling berkaitan, maka rumus integral bisa didapatkan
dan rumusan penurunan. Apabila turunan:
d a
E(n +1)
Maka rumus integral aljabar didnpulkan:jax"=;{—;x""' +C, dengan n
bilangan rasional dan n== 0
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4 3
. J(4x* 4+ 3)dx = [(4x* = 3x") dx =mx=“ +mx”‘“ +C

4
—3-x3+3x+t'.‘




Sifat — sifat integral tak tentu

. ladx=ax+C; aadalah konstanta

. Taf(x)dx=a/ fix) dx : a adalah konstanta
- T + g(0) dx = f(x) dx +] g(x) dx

. () - gy dx=J fx) dx = g () dx

Contoh: Selesaikan integral-integral berikut!

. [6dx

. f(x - 2)%dx

. J(3x* + 5x + 2)dx
. [3(2x + 2)dx

Penyelesatan:

l. [6dx=6x+C

. Jx=2)%dx = [(x = 2)(x = 2)dx

1 4 1
=I(Iz - 4x + 4)dx =§x3-§x= +4x+£‘=§x’—212 +4x 4+ C

. JBx 4 5x 4 dx=3x 4227+ 2+ C=x* + 2% +2x 4+ C

. J3(2x+2)dx=3[(2x+ 2)dx =3(x*+ 2x) +c=3x*+ 6x +¢




B. Integral tak tentu pada fungsi aljabar dengan Metode Substitusi

Integral dengan substitusi merupakan cara penyelesaian integral  dengan
memasukkan variabel baru yang tujuannya untuk memudohkan menyelesaikan
integral tersebut

Jika u fungsi dalam x, maka: [u"du = ——u™* 4 C
Jika u fungsi dalam x, maka: [ u=*du = [~du=Inu+C

Jika u = g(x) dan du = u" = g'(x) dx dengan g(x) adalah fungsi yang dapat
diturunkan dan F adalah antiturunan dari f, maka metode substitusi dirumuskan :

[ flgtxng dx= | fludu=Fu)+C=F(g(x)+C
Contoh
Tentukan penyelesaian dari integral berikut

. f2x- 515 dx
162202 + 1 dx

. JV3x=5dx

o J@x=1)(x? =x 4 3)%dx




Penyelesaian

1. Jx- 515 dx
Missal: u = 2x -5, maka du= d(2x -5) =2 dx
Sehingga:
f2x - 5" dx= ful.Sdu =3 u + 0= Zut+ ¢

216

— ! a
=5 @x=5)°+C
. J6xx® + 18 dx
Misal: 2x* + 7x, maka du = 6x* dx
!612(2134'7)8 dx:_[u“du =T;u° +C =%(213 + N +C

. JV3x=5dx= (3x = 5)/2dx
Missal: u = 3x-5, maka du = 3 dx
Sehingga:

f V3x = 5dx = (3x - 5) 2dx

12
[ Y2 —du =-7u:f2 +C i 5113/3 +C
2

=-§u3fz+(:=-6(31--5)3fz+{,‘ (\/(31 5)3 )+C

- J(2x = 1)(x* = x + 3)%dx
Misalkan: u =x* = x + 3 . maka du = (2x - 1)dx
Sehingga:

J2x=1)(x* =x +3Pdx= [uldu=sut + C =1 (x* = x +3)* +C




C. Integral Tentu Pada Fungsi Aljabar

Jika fix) kontinu pada interval tertutup a < x < b dan F(x) adalah anti turunan dari
f(x) pada interval a < x < b . maka diperoleh:

b
f f(x)dx =F(x)]|} = F(b) - F(a)

Dengan :

F(x) = fungsi hasil integral dan f(x)
F(b) = Nilai fungsi F(x) untuk x = b
Ha) = Nilai fungsi Hx) untuk x = a
a= fungsi bawah

b = fungsi atas

Contoh: Hitunglah integral berikut!
: j': xidx

. [ (2x + 3x%) dx

=(@)-(w*)=3
2 j;‘(2x+3x*)dx =x24+ P =(1241H)=(0*4+0%)=141-0=2
s paea=ii =3 = () - (1) = 2-3=4
l!'z“]

4. [Pevrdx = [)*6xidx = = 4xvya}
3

= (4.12V12) - (43V3) =48.2V3 - 12V3 =84\3

12
,o'z+1




Soal Latihan
Hitunglah integral-integral berikut!

[(4x* + 5x + 7) dx

[Vx+ 5dx
[(3x +10)" dx

[x2(2 = x*) 2 dx
J(x=2)(2x-1)dx
[ (4x® = 2x + 3) dx
[y(2x% + 4x + 3) dx
[ 324 dx

1.
2.
3.
4.
- 4
6.
7.
8.
9.



















