TEOREMAS BASICOS DE INTEGRACION
FORMULA: A(x+h) —A(x) = f(x)-h

EJERCICIOS RESUELTOS

1.- Integral de una constante:

f3dx

f3dx:3x+h’

Solucién:

2.- Integral de un monomio:

f 5x2dx

Solucién

f 5x%dx = 5-[ x2dx

La derivada de x® es 3x%. Si conseguimos un 33 en el integrando, entonces
tendriamos la derivada de x? en el integrando. Esto se consigue multiplicando y
dividiendo por 3:

:5-;4(::2:1)::
_uw T - .
=5 5*[31(1.1:—
_w A g
—5'5‘1 + K
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Por tanto,

5 5x3
fo dx—T+K

1
fx“dx: x4 K
n+1

3.- Integral de un polinomio:

I(Sx2 + 3)dx

Como el integrando es un polinomio, su primitiva también lo es (con un grado

mas).

Podemos escribir la integral como una suma de integrales:

f(sz + 3)dx =

:Jszdx + j3dx

Ya sabemos como resolver estas dos integrales:

fozdx——+K

dex=3x+K
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Por tanto,

J(sz + 3)dx =
Sa

=——+3x+ K
3++

4.- Integral de un cociente de polinomios:

J’sz d
X
x3—1

Siempre que tengamos un cociente en el integrando, tenemos que comprobar si el
numerador es la derivada del denominador.

Esto es lo que ocurre en esta integral porque la derivada de x3 — 1 es 3x?. Por
tanto, la integral tiene la forma

f'(x)
f(x)

dx

Estas integrales son muy faciles de resolver porque son un logaritmo.

Derivamos el logaritmo de una funcién:

Flx) = ln(f(x))
1
F'(x) =m'f (x)=
@
f(x)

coLIVEWORKSHEETS



Por tanto, tenemos la formula

o dx =In|f(x)| + K

Calculamos la integral:

2
J%dx=ln|x3—1l + K

5.- Integral de una raiz cubica:
3
j xdx

Cuando tenemos raices, intentaremaos simplificar el integrado escribiéndolas
como potencias:

fa\/idx=Jx”3dx

La derivada de x™ es n- x" 1.
La constante que multiplica no supone un problema.

Buscamos una funcién x™ cuya derivada sea x'/3:

_1
n—l—i
_1 _4
ﬂ—§+1—§
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Calculamos la derivada de x*/3:

4
/3 — ., 2431
(x*3) =3 =

Por tanto, sdlo necesitamos escribir 4/3 en el integrando para que sea la derivada
de x*/3:

fx”s dx =

3
-4—-Jx”3dx:

4
-J—-xlﬁdx:

I

W oW W

3

P LK
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De acuerdo con los ejemplos vistos anteriormente, realiza los siguientes ejercicios.

1
J(l +x)Vxdx
2.- In(x?)
f o dx
> [ cos?(x)dx

coLIVEWORKSHEETS



