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(Bagian 2) 3

Nama 3 OX
Kelas : .
Setelah mengikuti pembelajaran ini, kamu diharapkan dapat N
menentukan eksistensi limit fungsi aljabar di suatu titik o
menggunakan sifat limit fungsi, menentukan keberadaan R
limit fungsi dari grafik fungsi yang diberikan menggunakan 23
sifat limit fungsi, dan menyelesaikan masalah yang =%
berkaitan dengan limit fungsi aljabar menggunakan sifat o2
limit fungsi o
o b :-.:.
Petunjuk : >

1. Baca dan pahamilah LKPD-3 dengan teliti, =3
kemudian diskusikan dengan temanmu. R

2. Isi dan jawablah pertanyaan pada LKPD-3 ini e
dengan tepat. R

3. Jika ada yang kurang jelas, bertanyalah kepada Z_Z
guru. G

4. Waktu yang disediakan untuk mengerjakan 8
LKPD-3 ini adalah 50 menit. %
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Stimulation

L
Ly

Ayo Mengamati

Sebelum memulai pembelajaran, tontonlah video berikut!
/"’ i - = o e il - o . — <

Setelah kamu menonton video di atas, apa yang kamu dapatkan tentang
manfaat limit dalam kehidupan? Agar lebih jelas lagi tentang limit, ayo kerjakan
E-4KPD berikut ini!

Problem Statement l

ll_-—-—-_-—-—-—-—-—-—--n\~

4

Masalah 1: b
Sebuah pesawat diamati akan mendarat di sebuah lapangan. Pada keadaan |

1 tinggi (f (t)) dan interval waktu (t) tertentu, misalkan tinggi pesawat tersebut

I mengikuti fungsi berikut : I
t? + 25

— =, jika4<t<5 .

fey={ 2t |

V25t, jika5<t<6

Maka berapakah ketinggian pesawat tersebut pada saat t mendekati 5 :
sekon?.
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Untuk menjawab pertanyaan ini,
kamu harus mengikuti pembelajaran
| berikut

’ Berdasarkan video dan informasi pada tahap stimulus yang telah “‘
diberikan, tulislah apa yang diketahui dan ditanya beserta jawaban
sementaramu.

1. Diketahui

Tulislah jawaban kamu di kertas kemudian Scan dan Upload jawaban kamu di sini
2. Ditanya
Tulislah jawaban kamu di kertas kemudian Scan dan Upload jawaban kamu di sini

3. Perkiraan jowabanmu beserta alasannya

O O O O B O O B O gy
o om oE o O W M W O R M M N M O O e

Data collecting

l’\l.ll\dbl\lll’ll‘I\J\I\lllb_d!l\l\‘\J‘4\J\Ilhl\d\l\!\!\l\lb‘\d!I\J\lilbltdbl

aly Al alvafr gy aly sy alr alv gy afv ajv afv ajr alv alr Al aQF v albialr dfr afv v alw alp ajp Ay a0 dlF 4l oy 400 dfF A0 alp ajr Al dfF ajr ajv afF 4l afp alb dfby a|lv ajv a|F

BEGIOTAN : MENEMEBON SHAT Kyl

~
| Untuk  menyelesaikan masalah 1  kita

membutuhkan sifat-sifat limit. Untuk menemukan
sifat-sifat limit, perhatikanlah penjelasan berikut

ini!™"

A

Falealraleairalralralrairaleralralealealralralralraieairalralralralrafeairalrairaliraliealralrairalralirairalralrajraiealrairalralsalralrairajralraira

Alr alr afr afr ajw ajr ajv alr alw ajr ajr alr alv afr ajv alr ajr ajr ajv afr afr alr ajr ajF afr afp afrF alr ajfr afr afr alpy afF ajr ajr afr alr alpr ap ajp ajr ajr ajr ajvw alFajr ajr ajlr alr
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Pada pertemuan sebelumnya, kita telah mempelajari beberapa sifat limit

fungsi beserta cara penulisannya. Berikut sifat limit fungsi lainnya **

.
4

» Untuk memperoleh sifat-sifat limit fungsi, ikutilah uraian yang tersaji berikut dengan
mengisi bagian yang kosong!
1. Sifat$§

Pada sifat ini kita akan membahas limit jika terdapat dua fungsi yang dikalikan,

Kita mulai dari contoh ya,

sebagai berikut:

Kita ambil f(x) = 2x dan g(x) = x — 1, pada saat x mendekati 1, kita dapat menggunakan *

. konsep limit fungsi sebelumnya (x mendekati 1 dari kanan dan x mendekati 1 dari kiri) yaitu

X 0,8 09 0,99 1 1,01 | 1,1 1,2
' flx) = 2x 1,6
gx)=x-1 -0,2
f(x).g(x) -0,32

. Terlihat bahwa:
U e

lim g(x) = limx — 1= ---
lim(f (x). g(x)) = lim 2x(x — 1) = -~
Sehingga dari fakta tersebut, dapat ditulis Li“}(f(x)-g(x)) = ;cmi 2x(x — 1)

= lim 2x. lin}(x -1)

: = lim f(2).lim g ()

Secara induktif dapat ditulis dengan :

_ [ lim(f (x). g(x)) = lim £ (x) lim g(x)

2. Sifaté

Pada sifat ini kita akan membahas limit jika terdapat dua fungsi yang saling membagi.

pendekatan f(x) pada saat x mendekati 2, yaitu sebagai berikut:

’ Kita mulai dari contoh ya, ambil f(x) dan g(x) pada sifat 5 maka untuk menentukan nilai

X 1,8 19 1,99 2 201 | 21 2,2
. flx)=2x 3,6
gx)=x-1 0,8
f(x) 4,5
: 9
| y i ; ; § 5 3 "
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'_ Terlihat bahwa:
C G0 = lim2x = -

limg(x) = lim(x — 1) = -~

- im(f) = tm () = - -

f(x) 2x
Sehingga dari fakta tersebut, dapat ditulis lim [ —— ] = lim (x 1)

x—2 g(x) xX—2
lim 2x '
= _x22
Ll_ng(x —-1)
: lim f(x)

liny )

PIN AN PN PN AN PN AN N IV AN AN PN NN N R

o

‘\l.lrlﬁdl'(llll.l#(btilllllDilll‘lllli(Dillbll(billilblbl.(.lDdb(.l.lbdllldl(.i.dl‘b‘bli‘li)(Dd.i!ll,‘
Tad

Secara induktif dapat ditulis dengan :

lim
X—a

lim f(x) .
(;ES) =ngty dovEen lmgG)=0

Sifat 7 '
Pada sifat ini kita akan membahas limit jika fungsi f(x) berpangkat n atau [f(x)] "

Berdasarkan sifat 5, kita dapat menjabarkan sebagai berikut:
lim[fGOI" = lim{f (0. £ (). £ () .. F )] '

. = lim f(x).lim f(x).. lim f(x) ... lim £ (x)
8

= [t o]

AN PR AN PN PN 2N PN FIN PN PN PN AN 2N PN PN N 2N 2N 2N 2N 2

&

n
« 13 n i
limIFGOI" = [lim 760
Sehingga, secara induktif dapat dituliskan dengan:

[ lim(f@)]" = [imf|",  nez J ’

Alr alr ajrajr ajw ajr ajv ajlr ajv ajvr afjr alr alv afr ajv alr ajr ajr ajv afwafr alr ajr ajF afr sy afr alv ajfr afvr afr alpy afF ajr ajr afr alr alpr alpr ajb ajr ajr ajr ajvw alrFajr ajr ajlr alr
Falealraleairalralralrairaleralralealealralralralraieairalralralralrafeairalrairaliraliealralrairalralirairalralrajraiealrairalralsalralrairajralraira
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" 4. Sifat8

Pada sifat ini kita akan membahas limit jika terdapat fungsi f(x) berpangkat % atau / f(x)

Perhatikan uraian berikut;

Diketahui lim[f(x)]" = Llr'-'.ﬂf (I)]n

1
G 1 : 1 T n
" Jika dipilihn = = maka l’—ﬂ[f(x)]n = [ll_ﬂ"éf(x)]

& lim V/F@) = [t_:,n F@)

' Secara induktif dapat dituliskan dengan:

Li-tﬂ Vfix) = "’Li_r.lzf(x), nez

Contoh :

Dengan menggunakan sifat-sifat limit tunjukkan bahwa : '

A % 3 3
limx = limyx
x—2 x—2

Penyelesaian :

' Secara aljabar:

: = lim x. (terbukti)

Dengan menggunakan sifat-sifat limit fungsi, maka diperoleh :

. . 3 ]
limx = lm% V3
X—

¥ Xx—2
= 3/lim x3 ...sifat 8
x—=2

- (limx)3 ....sifat 7

X—=2

d’\l.ll\dbl\llc’ll‘I\J\I\lll\d!l\l\l‘\l‘4\J\Ilhl\l\l\!\!\-l\lbl\d!4\1\"1{\6‘454

Ay Ay afjv alr afv djr ajv afb ol v av aiv aJF Al oW alv alF AW ddF 4 F dlF alv alv ajF b Al alp 400 A0 a0 dlF ajF ol pF 400 a0 AlF afF ajr alp dfF a6 a0 afF 0 ajv o afv ajv ajv a|v

W

=iy

= limx. (terbukti)

X=2

Alr alr afr afr ajw ajr ajv alr alw ajr ajr alr alv afr ajv alr ajr ajr ajv alr afr alr ajr ajF afr sy afr alv ajfr afvr afr alpy afF ajr ajvr afr ajlr alpr afpr ajp ajr ajr ajr ajvw alrFajr ajr ajr alr
Falealraleairalralralrairaleralralealealralralralraieairalralralralrafeairalrairaliraliealralrairalralirairalralrajraiealrairalralsalralrairajralraira
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= ananda lebih memahami sifat-sifat limit fungsi, ayo tonton video
.t Agar ngsi, ay
b / . berikut!

A - - : " . - : ——

[ \

Berdasarkan sifat limit yang telah kamu dapatkan pada kegiatan menemukan sifat-sifat limit
fungsi, kita akan menyelesaikan masalah 1 yang ada pada tahap stimulus.

d’\l.ll\dbl\llc’ll‘I\J\I\lll\d!l\l\l‘\l‘4\J\Ilhl\l\l\!\!\-l\lbl\d!4\1\"1{\6‘454

Ay Ay afjv alr afv djr ajv afb alv afv aiv a1F Al oW alv alF AW djF Qv dlF alv alv ajF b 4l alb Q0 A0 a0 dlF 4 ol p Q0 dfF A0F afF ajr alp dfF a0 a0 afF 40 ajv o afv ajv ajv a|v

Penyelesaian Masalah

I_Buc:tlah penyelesaian yang sistematis dan lengkap untuk mencari ketinggian
. pesawat tersebut pada saat t mendekati 5 sekon!

I Tulislah jawaban kamu di kertas kemudian Scan dan Upload jawaban kamu di sini i

Afr alr afr afr ajw ajr ajv alr alw ajr ajr alr alv afr alv alr ajr ajr ajv alrafr alr alr ajF afr sy afrF alr ajfr afvr afr alpy afF ajr ajr afr ajr alpr apr ajp ajr ajr ajr ajvw alrFajr ajr ajvr alr
Falealraleairalralralrairaleralralealealralralralraieairalralralralrafeairalrairaliraliealralrairalralirairalralrajraiealrairalralsalralrairajralraira
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Verification

HT

Alr alr afr afr ajw ajr ajv alr alw ajr alr ajr alv afr ajv alr ajr ajr ajv afr afr alr ajr ajF afr afp afrF alv ajfr v afr alpr afF ajr ajr afr alr alpr ap ajp ajr ajr ajr ajw alF ajr ajr ajr alr
Falealralealralealralralralralralralralralralrajralralralralralralrafrsalralrairalrajiralralrairalcalralrairaiealrairalirairalralralralralrajiralralra

§

| Mari Menyimpulkan

Buatlah kesimpulan pelajaran hari ini, diharapkan kamu dapat menyatakan
ulang konsep yang sudah dipelajari dengan bahasamu sendiri dan jangan lupa
mengirimnya (LKPD ini) yaaa

Tulislah jawaban kamu di kertas kemudian Scan dan Upload jawaban kamu di sini

"1 Avosern |

Bacalah soal berikut dengan cermat dan tuliskan jowabanmu pada tempat yang
telah disediakanar

d*\lll\dbl\lll’ll‘I\J!Ikd\4\4!4\0\!\1\4\J\Il‘l\ll-l\!\}\-l\ibl\dbl\l\l\(&‘tdbl

Ay Ay afv alr afv djr ajv afb alv a v aiv a0F Al oW alvy alF afv djF Qv dlF alv alv ajF dafF Al ol b 00 A0 a0 dlF ajF ol 400 dfF AlF afF ajr alp dfF A0 a0 afF 40 ajv o afv sy ajv a|v

1. Kecepatan helikopter mengudara dirumuskan dengan v(t)=%t(%).

Percepatan helikopter tersebut saat waktu (t) mendekati empat sekon (t = 4)
adalah ....

I Tulislah jawaban kamu di kertas kemudian Scan dan Upload jawaban kamu di siniﬁ

Menggunakan, Memanfaatkan, dan Memilih Prosedur atau Operasi Tertentu

LR RN RN ARAL PR RO RN RWL SRR SRS RARL R RN RN RN
U T T AT T AT AT A A AT AT AT AT AL

ALY AN AN 2N AN AN AN N AN AN N A S

a%
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2. Tentukan limit berikut dengan menggunakan sifat-sifat limit, tulislah
jawabanmu dengan lengkap!

a. lim(3x? - 4)

x—4
b. li
xl—lgx+4

c. lim (2x —1)*
X—==-1

4 Tulislah jawaban kamu di kertas kemudian Scan dan Upload jawaban kamu di sini
3. Jika L, K adalah bilangan real dan lim f(x) = L,lim g(x) = K maka tentukan :
a i)+ L
e F2ix) —.L2
2
b (f(r) - g(x))
e \f(0) + g(x)
l Tulislah jawaban kamu di kertas kemudian Scan dan Upload jawaban kamu di sinﬁ

Menyatakan Ulang Sebuah Konsep

d*\lll\dbl\lll’ld‘I\J!I\d\4\4!4\0\!‘1\4\J\Il‘l\ll-l!!\}\l\ibl\dblbl\l\(&‘tdbl

Ay Ay afjv alr afv djr ajvy afb alv ajv aiv a0F Al oW alvy alF v dF Qv dlF alv alv alF dafF Al alp 400 aQF a0 dlF ajF ol Q0 dfF AlF afF ajr alp dfF a6 a0 afF 40 ajv o afv ajv ajv a|v
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