e Paralelismo no espaco

Estudamos as posi¢oes relativas de duas retas, de uma reta e um plano e de dois planos. Em
alguns desses casos, falamos a respeito de paralelismo no espago. Vamos retomar essas ideias:
* Duas retas sdo paralelas quando sdo coplanares e nao tem ponto em comum.

* Uma reta ¢ paralela a um plano quando eles ndo tém ponto em comum.

* Dois planos sdo paralelos quando ndo tem ponto em comum.

e Teoremas sobre paralelismo

Teorema 4: Se uma reta r é paralela a um plano « e se um plano B contém
r e é secante a 0, sequndo uma reta s, entao as retas r e s sao paralelas.

Para demonstrar esse teorema, vamos primeiro explicitar a hipotese e a tese.

Hipétese
r/ o Tese
BDr r/s
aNP=s
Demonstragao
CD”"TdiGﬁﬂ Vamos realizar a demonstracao por absurdo. Para isso, admitimos
. que a negacao da tese seja verdadeira, isto é, r nao é paralela a s. Se isso

fosse verdade, como r e s estdo contidas no plano P, elas seriam retas
concorrentes e teriam um ponto A em comum. Mas, como s C ¢t, 0 ponto
A pertenceria ar e a o, 0 que contraria a hipotese r 7 o.

Como chegamos a uma contradicao da hipétese, concluimos que
a afirmacao inicial de que r ndo é paralela a s é falsa. Portanto, r é

paralela a s.

Teorema 5: Se uma reta r, nao contida em um plano ¢, é para-
lela a uma reta s, contida em o, entao r e o sao paralelos.
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Teorema 6: Se o e [§ sao planos paralelos, entao qualquer reta

ol

B

r contida em « é paralela ao plano .

Teorema7: Se um plano o contém duas retas, r e s, concorren-

n ATIVIDADE RESOLVIDA

01.

Dentre as afirmativas a sequir, referentes a

Geometria de posigao, determine a Unica que
é falsa.

I.Se dois planos sao paralelos, entao toda
reta de um deles é paralela ou é reversa a
qualquer reta do outro.

Il.Se uma reta é paralela a dois plancs, entao
os planos sao paralelos.

I11.Se dois planos paralelos intersectam um
terceiro, entao as intersecgoes sao retas
paralelas.

Resolugao

I. A afirmacgéo é verdadeira.SerC a,sC e
o NP = entdorNs = Logo,rs/sou
réreversaas.Nafigura,r/seréreversaat.

y 4
4

tes e ambas paralelas a outro plano, B, entdo o e 3 sao paralelos.

ILA afirmacao é falsa, pois podemos ter r/c.,
r/Bers/t, emqguet = o N B, como mos-
tra a figura a seguir.

r t
B

lL.A afirmacao é verdadeira. Sea. N B = &,
rCaesCp, entéorﬁs—@
ComorNs=,rCyesCy entaorss.

A

\/

Portanto, a unica alternativa falsae a ll,
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01. A figuraa seguir representa um sélido geomé-
trico chamado prisma reto de base hexagonal.
Nessa figura, temos:

* as bases sao os hexagonos regulares ABCDEF
e PQRSTU,

* os planos que contém as bases sao paralelos;

* os segmentos de reta que unem as bases
sao paralelos entre si. Por exemplo: AP / CR;

* os segmentos de reta que unem as bases
sao perpendiculares as bases.
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A partir dessas informacoes, faca o que se
pede em cada item.

a) Indique uma reta paralela a reta DE.

b) A reta BC é paralela ao plano que contém
o hexaaono PORSTU? Justifiaue.

¢) Sabendo que EF e UF sao paralelas ao
plano que contém o quadrilatero BCRQ, o
que podemos afirmar sobre esse plano e
o plano que contém o auadrildtero EFUT?
Justifigue sua resposta.

02. (PUC-SP) Qual das 'afirmat;t”)es abaixo é
verdadeira?

a) Se duas retas concorrentes de um plano
sdo respectivamente paralelas a duas retas
de outro plano, entdo esses planos sao
paralelos.

b)Por uma reta dada pode-se conduzir um
plano paralelo a um plano dado.

c) Por qualquer ponto é possivel conduzir
uma reta que se apoie em duas retas re-
versas dadas.

d) Se uma reta é paralela a dois planos, entao
esses planos sao paralelos.

e) Existem planos reversos.

03.

(UFPE) A figura abaixo ilustra um prisma hexa-
gonal regular ABCDEFA B,.C,D.EF.
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Analise a veracidade das afirmacdes seguin-
tes, referentes as posicoes relativas de retas e
planos contendo vértices desse prisma.

a) A reta contendo a aresta AB e a reta con-
tendo a aresta D,E, sdo paralelas entre si.

b) A reta contendo a aresta AB e 2 reta con-
tendo a aresta C,D, sao reversas.

¢) O plano contendo a face ABBA, e o plano
contendo a face DEE,D, sao paralelos.

d) O plano contendo a face ABBA,e o plano
contendo a face CDD,C, sao paralelos
entre si.

e) A reta contendo a aresta AB é paralela ao
plano contendo a face CDDC,.

(ITA-SP) Quais sao as sentencas falsas?

1. Se dois planos sao secantes, todas as retas
de um deles interceptam o outro.

I1.Se um plano contém duas retas distintas e
paralelas a outro plano, entao esses planos
sao paralelos.

I11.Em dois planos paralelos distintos, todas as
retas de um sdo paralelas ao outro plano.

IV.Se uma reta é paralela a um plano, entao
essa reta é paralela a infinitas retas desse
plano.

V. Se uma reta é paralelaa um plano, entao é
paralela a todas as retas do plano.

a) L ;1 d) ;10 IV
b I; V e)l; Il IV
c) IV
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