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2.D.1.a Extension de trigonometria: Valores para angulos especiales en posicion
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Un angulo en posicién estandar suele ser modelado utilizando angulos X
Pero una rotacion completa conlleva la formacién de los -
otros tipos de , que también deben ser ) N>
oX considerados en los numerosos problemas relacionados a NS
’, = & # é ol
Qa las funciones trigonométricas. 47
L Lo
Q Sea 0 un angulo agudo en posicion N
8= enun sistema de coordenadas ,conun ' N
N2 punto S(x, y) en el lado terminal de 8 y donde d (T, S)=r i X0 ON
o s . - & ) b
% =/ x? + y2. Se forma el triangulo RTS, y sus ' ‘ 8 ¥ 7 2
2% correspondientes razones trigonométricas. <
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&% cscl=—=— (x#0) secf=—=— (x#0) cotd=——=— (x#0) K
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Ne Esta demostracion esta basada en un angulo agudo, pero debido a la semejanza -3
*Q de angulos y las diferentes medidas que asumen para completar una rotacién se puede <
=X aplicar a cualquier angulo. X
ZoT En cuanto a los dominios, las funciones seno y coseno se incluyen en todos los %
o8 angulos. Sin embargo, como se puede observar en la demostracidn arriba, la en el caso NS
oX dela tan 6 y sec 8 no estan definidas en x = 0, ya que el lado terminal de 6 estdenel X
.- i i a . . —
oA ejedey. Porlo que los dominios estan formados por todos los angulos, excepto todos NG
,o- e
i " n . 5 : T ~
Xo los que midan (;) + mn en radianes para cualquier entero n. Por ejemplo: + = (£90°), =
NG 3n 5m g : =)
N+ = (£270°) y + =y (+450°) y asi sucesivamente. Igualmente sucede con los N
8= dominios de las funciones cotangente y cosecante formadas por todos los angulos, A%
X= excepto cuando cot 8 y csc 8, donde y=0, no esta definida ya que el lado terminal estda =X
N sobre el eje de x. Por lo que los dominios estan formados por todos los angulos, o
T el L LS
Ne A
e S
.:;'1'_»1v_c_bu’o_vtv___tl'c_Dioclwvcltpc_r!:rivi|'r|n'|_.pcv_'ﬂ_p_|'rl_|'1pcv'i-»'_c-l_v'll'qpqg.ivcgc'v-:
i e S T s e T T T T e T T s T T s T e T s e R T s T T B T T i s e e s T s e s | sl

uaLIVEWORKSHEETS



excepto todos los que midan tn en radianes para cualquier entero n. Por ejemplo:
+m (180°), +2m (360°), 3m(540°) y asi, sucesivamente.

Como n denota cualquier nimero entero, y ya demostrado en la ilustracién
anterior el punto S(x, y), se establecer que | x [Sry | y [€ro bien, lo que es

equivalente,|X/p| < 1y |y/r| < 1. Por tanto, los dominios de las funciones seran |sen
B]<1,|cosB||<1, |cscB| |= 1y |secB| |=1.

Cualquier angulo 8
Cudlguier dngulod,| & %= | B R o & B 2

excepto G) +7n

Cualquierangulod, m mw mw = . < 2 0
mn + mn

Ejemplo 1: Encontrar el angulo en posicion estandar en un sistema de coordenadas
Si @ es un angulo en posicion estandar en un sistema de coordenadas rectangulares y el
punto S (5, 12) esta en el lado terminal de 8, encuentre los valores de las seis funciones

trigonométricas de 6.

Paso 1: Determine qué informacién tienen disponible, x=5, y=12
Paso 2: Halle el valorder, r = \/x2 + y?

r=VEZF 12
r =I5+ 144
r =169
r=13
Paso 3: Sustituya en las seis funciones trigonométricas
$(5,12) 12 5 12 13 13 5
13 13 5 12 5 12

Practica 1: Encontrar el angulo en posicion estandar en un sistema de coordenadas

Si @ es un angulo en posicion estandar en un sistema de coordenadas rectangulares y el
punto S (3, 4) esta en el lado terminal de 8, encuentre los valores de las seis funciones
trigonométricas de 6.

Paso 1: Determine qué informacion tienen disponible, x=3, y=4

Paso 2: Halle el valorde r, r = \/x? + y?
1}' 2 + 2
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Paso 3: Sustituya en las seis funciones trigonométricas




EJERCICIOS

Encuentre los valores exactos de las seis funciones trigonométricas de 0 si 8 esta en
posicion estandar y S en el lado terminal.
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